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校订教学版：题面补全、来源冲突与教学编拟详见审校记录；不作为原卷逐字复原。

2022 年中国科学技术大学数学笔试

1.【教学编拟：源页公式无法构成可解条件】在非退化三角形 ABC 中，a = 1 且 b+ c = 2。求

三角形面积的最大值，并给出取等条件。

2. 已知 m,n ∈ N∗，求 m(n + 9)(2n2 + m + 9) 的不同素因子个数的最小值，并给出实现它的

m,n。

3. 已知 f(x) = x4 + px3 + q。

(1) 求 p, q 满足什么条件时 f(x) > 0 恒成立；

(2) 若存在 a1, a2, a3, a4 ∈ R，使 f(x) =
∏4

i=1(x− ai)，求 p, q 满足的条件。

4. 90 名学生参加面试，来自 A,B,C 三校，其中分别有 20, 30, 40 人。每次从尚未面试的学生

中随机抽取一人，面试完毕后再抽取下一人。求 A 校学生先于另外两校学生全部完成面试的

概率。

5.【教学编拟：源页结论恒平凡成立】平面上有有限个边平行于坐标轴的闭矩形，其中任意两个
矩形都有公共点。证明所有矩形有公共点；并举出三个任意方向的闭矩形两两相交却无公共

点的例子。


