
2025 年清华大学强基计划数学试题（回忆版）

说明：校订教学版：必要的条件补订已标明；来源及修订说明见审校记录。

1. 正三棱锥 S −ABC 的底面边长为 4。A′, B′, C ′ 分别为 SA, SB, SC 的中点，D 为 A′B′ 的中点，

O 为四面体 S −ABC ′ 的外接球球心。若

OC2 −OD2 = AB2,

求正三棱锥 S −ABC 的体积。

2.【据来源解析补全正数条件】已知 x, y, z > 0 且 3x2 + y2 + z2 = 1，求
y + 1

xyz
的最小值。

3. 复数 u, v, w 的模均为 1，且 u+ v + w = 1 + i，求 Re(u) 的最小值。

4. 在非等边等腰三角形 ABC 中，AC = BC，O 为外心，P 为内心，点 D ∈ BC，且 OD ⊥ PB。

下列结论正确的是（ ）。

A. OD ∥ AC；

B. O,P,B,D 四点共圆；

C. DP ∥ AC；

D. OD ∥ AB。

5. 已知正方形 ABCD，其所在平面内一点 P 满足 PA : PB : PC = 1 : 2 : k。下列哪组数均可能

作为 k 的值？

A. 1, 2

B. 2, 3

C. 3, 4

D. 1, 3

6. 若
x2 + y2 + z2 + xy + yz + xz ≤ 1,

求 x2 + y2 + z2 的最大值。
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