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1. 求 f(x) =
ex

x
的单调区间及极值。

2. 设正三角形 T1 边长为 a，Tn+1 是 Tn 的中点三角形，An 为 Tn 除去 Tn+1 后剩下三个三角形内

切圆面积之和。求 lim
n→∞

n∑
k=1

Ak。

3. 已知某音响设备由五个部件组成，A 为电视机，B 为影碟机，C 为线路，D 为左声道，E 为右

声道，各部件独立工作，正常工作的概率分别为 0.90, 0.95, 0.95, 0.94, 0.94。能听到声音，当且仅

当 A 与 B 至少有一个正常工作、C 正常工作、D 与 E 中至少有一个正常工作；若 D,E 同时

正常工作则有立体声效果。求：

(a) 能听到立体声效果的概率；
(b) 听不到声音的概率。

4. (a) 求三直线 x+ y = 60，y =
1

2
x，y = 0 所围成三角形内及边界上的整点个数；

(b) 求方程组 y < 2x，y >
1

2
x，x+ y = 60 的整数解个数。

5. 已知 A(−1,−1)，△ABC 是正三角形，且 B,C 在双曲线 xy = 1 (x > 0) 一支上：

(a) 求证：B,C 关于直线 y = x 对称；

(b) 求 △ABC 的周长。

6. 对于集合 M ⊆ R2，称 M 为开集，当且仅当对任意 P0 ∈ M，存在 r > 0，使得 {P ∈ R2 |
|PP0| < r} ⊆ M。判断集合 {(x, y) | 4x+ 2y − 5 > 0} 与 {(x, y) | x ≥ 0, y > 0} 是否为开集，并
证明你的结论。
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