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1. 求最小正整数 n，使得 I =
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为纯虚数，并求出 I。

2. 已知 a, b 为非负数，M = a4 + b4，a+ b = 1，求 M 的最值。

3. 已知 sin θ, sinα, cos θ 为等差数列，sin θ, sinβ, cos θ 为等比数列，求 cos 2α− 1

2
cos 2β 的值。

4. 求由正整数组成的非空有限集合 S，使 S 中的元素之和等于元素之积。

5. 独立抽取整数，每次取到奇数、偶数的概率均为 1
2。至少抽取多少个整数，才能有 0.9 以上的概

率使其中至少有一个偶数？

6. 在 y = x2 上一点 P（非原点）处引切线交 x, y 轴于 Q,R，求
|PQ|
|PR|

。

7. 已知 f(x) 满足：对实数 a, b 有 f(a · b) = af(b)+ bf(a)，且 |f(x)| ⩽ 1，求证：f(x) 恒为零。（可

以用以下结论：若 limx→∞ g(x) = 0，|f(x)| ⩽ M，M 为一常数，那么 limx→∞(f(x)g(x)) = 0。）

8. 在所有周长为 L 的非退化空间四边形 ABCD 中，求对角线 AC 和 BD 之和的上确界，并说明

能否取得。（校订：非退化条件下原题所称的“最大值”并不存在。）
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