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2023 年上海交通大学强基计划数学试题（回忆版）

综合题

校订教学版：标有“教学改编”“补全”等字样的题目包含编者修订，不作为原卷逐字复原。

1. 已知 55 < 84，134 < 85，令 a = log5 3，b = log8 5，c = log13 8，则（ ）。

A. a < b < c

B. b < a < c

C. b < c < a

D. c < a < b

2.【初值与设问补全】数列 {an} 满足 a1 = 1，an+1 =
an

1 +
√
an
，记 Sn =

∑n
k=1 ak。证明

1
2 < S100 < 3。

3. 正四棱锥的侧棱长均为 l，各顶点在同一球面上，球的体积为 36π，且 3 ≤ l ≤ 3
√
3。求该

四棱锥体积的取值范围。

4.【教学改编】定义第 n 个数为 bn = 1 + 2 + · · ·+ 2n−1，Nn =
∑n

k=1 bk。求所有满足 8 | Nn

的正整数 n，并求这些 Nn 中大于 100 的最小值。
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5. 已知 |⃗a| = |⃗b| = |⃗c| = 1，a⃗ · b⃗ = 1/2，求 (⃗a+ b⃗) · (2⃗b− c⃗) 的最小值。（ ）

A. −2

B. 3−
√
3

C. −1

D. 0

6.【教学补全】函数 f : R → R 满足 f(x+ 1) 为奇函数、f(x+ 2) 为偶函数；当 x ∈ [1, 2] 时，

f(x) = ax2 + bx，且 f(0) + f(3) = 6。求 a, b 和 f(9/2)。

7. 在正方体 ABCD − A1B1C1D1 中，过点 D1 且与 DD1, D1A1, D1C1 所成角均相等的直线

共有（ ）条。

A. 4

B. 3

C. 2

D. 1


