
2015 年北京大学博雅计划测试

一、选择题（共 5 小题；选对得 10 分，选错扣 5 分，不选得 0 分）

1. 已知 n 为不超过 2015 的正整数，且 1n + 2n + 3n + 4n 的个位数字为 0，则满足条件的正整数 n

的个数为（ ）A. 1511 B. 1512 C. 1513 D. 前三个答案都不对

2. 在内切圆半径为 1 的直角三角形 ABC 中，∠C = 90◦，∠B = 30◦，内切圆与 BC 切于 D，则

AD 等于（ ）A.
√

4 + 2
√
3 B.

√
3 + 3

√
3 C.

√
3 + 4

√
3 D. 前三个答案都不对

3. 正方形 ABCD 内一点 P 满足 AP : BP : CP = 1 : 2 : 3，则 ∠APB 等于（ ）A. 120◦ B. 135◦

C. 150◦ D. 前三个答案都不对

4. 满足 1

x
+

1

y
=

1

2015
，且 x ≤ y 的正整数对 (x, y) 的个数为（ ）A. 12 B. 15 C. 18 D. 前三

个答案都不对

5. 整数 a, b, c 满足 (a− b)(b− c)(c− a) = a+ b+ c，则 a+ b+ c 有可能等于（ ）A. 126 B. 144
C. 162 D. 前三个答案都不对
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二、填空题（共 5 小题，每小题 10 分）

6. 设 z 为复数，̄z 表示 z 的共轭，已知 |z− z̄| = 2
√
2，且

z

z̄2
为纯虚数，则 |z|的值为 。

7. 椭圆 x2

a2
+

y2

b2
= 1 的一条切线与 x, y 轴交于 A,B 两点，则三角形 AOB 的面积的最小值

为 。

8. 已知 x2 − y2 + 6x+ 4y + 5 = 0，则 x2 + y2 的最小值为 。

9. 平面区域 {(x, y) |
√
1− x2

√
1− y2 ≥ xy} 的面积为 。

10. 登梯时规定每次只能跨上 1 级或者 2 级楼梯，今欲登上 10 级楼梯，则不同走法的种数为

。
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