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2021 年复旦大学数学笔试（教学修订版）

说明：带【修订】标记的题目为教学修订或改编，不视为原始真题措辞。

1. 命题 p：“△ABC 的内心与外心重合”是命题 q：“△ABC 是正三角形”的什么条件？

2. 已知 f(x) 的周期为 1。命题 p：“f(x) + f(x+
√
3) = 2”是命题 q：“f(x) 恒为 1”的什么条

件？

3. AD 是 △ABC 的角平分线，AB = 3, AC = 8, BC = 7，求 AD。

4. 求 (x2 + 1
xy + y4 + 1

y2
)8 展开式中的常数项。

5.【修订】已知整数 m,n 满足 0 ≤ n ≤ 360 及 361m+ n = 20212022，求 n。

6.【修订】椭圆 x2

a2
+

y2

b2
= 1 中 a > b > 0，左右焦点分别为 F1, F2。点 B 在椭圆上且不在 x 轴

上。沿射线 F2B 越过 B 取点 A，使 BA = BF1；H 为 AF1 中点。证明 AF1 ⊥ BH，且直

线 BH 是椭圆在 B 处的切线。

7. 设 g(x) =
x+ ⌊x⌋+ 2− ⌊x+ |x| − 2⌋

4
，f(x) = log2 x，解不等式 0 < g(f(x)) < 1。

8. 方程 18x+ 4y + 9z = 2021 有多少组正整数解？

9. 确定曲线 |x+ y| = 2
√
(x− 3)2 + (y + 6)2 的类型。

10. 求由 |x|+ |y| ≤
√
π、x2 + y2 ≥ 2 围成的面积。

11. 求极坐标曲线 ρ = θ 的轨迹。

12. 数列 {an} 满足 4an+2 + 41+an+1 − 12 · 4an = 0，求 lim
n→+∞

an
n
。

13. 求
(

2√
x3

− 3
x3

) (√
x− 1

x

)6 展开式中的常数项。


