
1

2015 年复旦大学数学笔试

基地班入校考试题（回忆版）
说明：源材料注明：以下试题由学生回忆，不能保证其真实性和完整性。

1. 已知 f(x) = 2005

(
x− 1

2

)3

+ x，求
2015∑
k=1

f

(
k

2015

)
。

2. 已知正数数列 {an} 满足
(n+ 1)an+1 = nan +

1

an
.

(a) 证明：当 n ⩾ 2 时，an ⩾ 1；

(b) 证明：数列 {an} 收敛。

3. 已知椭圆 C1 :
x2

9
+

y2

5
= 1，点 F (2, 0)，圆 C2 : x2 + y2 = 5。点 M(x0, y0) 在圆上，且

x0 > 0, y0 > 0。过 M 点引圆 C2 的切线，交椭圆于 P,Q 两点。证明：三角形 PQF 的周长

为定值。

4. 把边长为 4 的正三角形的三个角（均为边长为 2 的正三角形）沿折痕折起，使其垂直于底面，

形成一个球托。把半径为
√
6

3
的球放入其中，求球心到底面的距离。


